
第十五章 二次根式

小结与复习

知识回顾 考点分析 复习归纳 课后作业



知识回顾

1.定义： 形如　　　　　的式子叫做二次根式，( 0)a a≥

2.性质：

⑴积的算术平方根： 

 ab a b a b  ≥0, ≥0

 a a a b
b b
 ≥0, ＞0

等于算术平方根的积；

⑵商的算术平方根：等于算术平方根的商；

其中a叫做被开方数.



3.最简二次根式 ：

满足以下三个条件的二次根式叫最简二次根式 ：

⑴被开方数不能含有开得尽方的因数或因式； 

⑵被开方数不能含有分母； 

54例如：

1
2

例如：

⑶分母不能含有根号. 1
3

例如：

注意： 二次根式的化简与运算，最后结果应

化成最简二次根式. 



4.二次根式的运算 ：

⑴二次根式的加减：类似合并同类项 ；

 2 3 2= 2 3 2= 2 例如：2 5

⑵二次根式的乘法 ：

 a b ab a b ≥0, ≥0

⑶二次根式的除法 ：
 a a a b

bb
 ≥0, ＞0

(4)二次根式的乘方 ：  2
( 0)a a a ≥

注意平方差公式与完全平方公式的运用！



考点讲练

例1 使代数式        有意义的x的取值范围是

            .

2 1
3
x
x


1
2x≥  且x≠3

考点一  二次根式有意义的条件

【解析】分别求出使分式、二次根式有意义的x的取值范围，

再求出它们解集的公共部分.根据题意，有3-x≠0，2x-1≥0，解

得
1
2x≥  且x≠3.



  1.若式子      在实数范围内有意义，则x的取值范围是

（   ）

     A.x≥3               B.x≤3               C.x>3               D.x<3

3x 

A

针对训练

  2.若                      则（   ）

     A.x≥6           B.x≥0          C.0≤x≤6          D.x为一切实数

6 ( 6) ,x x x x    A



例2  若                      求       的值.      21 (3 1) 0,x x y     25x y

解：∵

        ∴x-1=0,3x+y-1=0,解得x=1,y=-2,

        则

21 (3 1) 0,x x y    

2 25 5 1 ( 2) 3.x y     

【解析】根据题意及二次根式与完全平方式的非

负性可知      和           均为0.1x  2(3 1) x y

考点二  二次根式的性质



3.若实数a,b满足                  则         .      | 2 | 4 0,a b   
2a
b
 1

初中阶段主要涉及三种非负数：    ≥0，|a|≥0，

a2≥0.如果若干个非负数的和为0，那么这若干个非

负数都必为0.这是求一个方程中含有多个未知数的

有效方法之一.

a

方法总结

针对训练



例3  实数a,b在数轴上的位置如图所示，

     请化简：                            2 2| | .a a b  ba 0

解：由数轴可以确定a<0,b>0

所以

所以原式=-a-(-a)+b=b.

2 2| | , , .a a a a b b    

     4.若1<a<3,化简

            的结果是     .      

2 22 1 6 9a a a a    

2

【解析】化简此代数式的关键是能准确地判断a,b的符

号，然后利用绝对值及二次根式的性质化简.

针对训练

考点三  二次根式的化简



 5.化简：                             .3( 2 3) 24 | 6 3 |     -6

例4   计算：                       01 124 4 (1 2) .
3 8

    

解：原式
1 224 4 1
3 4

2 2 2

2.

    

 



针对训练

考点四  二次根式的计算

【解析】：先算乘方，再算乘除，最后算加减.



例5  先化简，再求值：          ，其中

                        .

2 2x y
x y x y


 

1 2 3, 1 2 3x y   

解：

   当                   时，

   原式

2 2 2 2 ( )( ) .  
    

   
x y x y x y x y x y
x y x y x y x y

1 2 3, 1 2 3x y   

1 2 3 1 2 3 2.    

考点五  二次根式的化简求值

【解析】：先利用分式的加减运算化简式子，然
后代入数值计算即可.



6. 先化简，再求值：                   ,其中                 
2

2 2

21
4 4 4

a a a
a a a
       

2.a 

解：原式
2

2

2

4 2 ( 1)
( 2)( 2) ( 2)
( 2)( 1) ( 2)
( 2)( 2) ( 1)

2

a a a a
a a a
a a a
a a a a
a
a

   
 

  
  

 
  




当      时，

原式

2a 

2 2 1 2.
2


  

针对训练



复习归纳

二次根式
 0a a 

概念

性质

运算

最简二次根式

分母有理化

 

   

 
 

 

2

2

0 0 ;

0 ;

0 ;

0, 0 ;

0, 0 .

a a

a a a

a a a

a b a b a b

a a a b
b b

 

 

 

   

  



二次根式的乘除

二次根式的加减



见《学练优》本章热点专练

课后作业


